UBER GITTERPUNKTE IN CONVEXEN KORPERN UND EIN
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Bekanntlich ist im #n-dimensionalen Raum fiir jeden zum Nullpunkt sym-
metrischen convexen Korper &, der keinen vom Nullpunkt verschiedenen Gitter-
punkt enthilt, das Volumen V hochstens gleich 2. Wie das Beispiel eines zu
den Achsen parallel orientierten Whurfels uzeigt, lisst dieser Minkowskische Satz
in bezug auf die obere Schranke fiir ¥ bei beliebigen Korpern keine Verschiarfung
zu. Betrachtet man aber aus der Menge der Korper & nur einen Teil, wie etwa
die »-dimensionalen Ellipsoide, so ergibt sich die Aufgabe, in dieser Teilmenge
eine moglichst giinstige obere Schranke fiir V zu finden.

Das naturgemisse analytische Werkzeug fiir die Untersuchung des Zahlen-
gitters sind die #-fachen Fourierschen Reihen; mit ihrer Vollstindigkeitsrelation
beweist man fiir convexe Korper, die keinen Gitterpunkt ausser dem Nullpunkt
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wo {={(l,, ..., ln) alle vom Nullpunkt verschiedenen Gitterpunkte durchliuft und
zur Abkirzung dz, ... dx.=dz, L, + - + Loz, = {1 gesetzt ist. Dies setzt den

enthalten, die Beziehung
(1) "=V + V13
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Minkowskischen Satz in Evidenz.
Der zu (1) filhrende Ansatz Lisst sich bei speciellen Typen von Korpern
zur Verbesserung der oberen Schranke fiir V verwenden. Insbesondere erhilt

man far Ellipsoide die obere Schranke (4~3—2) bei hinreichend grossem »n. Al-



