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SUR LA GI~NI~RATION DE SYSTI~MES RI~CURRENTS 

AU MOYEN D'UNE I~QUATION LINI~AIRE DIFFI~RENTIELLE 

PAR 

S. P I N C H E R L E  
~ / B O L O G N E .  

Le pr6sent mgmoire a pour objet principal la d6termination du d6- 
veloppement d'une fonction donn6e en s6rie ordonnge suivant les fonctions 
d'un systgme r6current dont on connait l'6chelle de relation; mais pour 
arriver ~ ce r6sultat, je dois toucher ~ plusieurs autres questions, dont 
j'essaie de donner une idde duns te rdsum6 qui suit. 

Supposons donnde une 6quation lin6aire rdcurrente entre p + I 
quantitds qui ddpendent d'un indiee n; les coefficients de cette 6quation 
soient des polyn6mes entiers en n, du degr6 m. Une solution quelconque 
de cette 6quation aura pour fonction g6n6ratrice (au sens de LArLACE) 
une int6grale d'une 6quation diff6rentielle lin6aire d'ordre m, dont le 
second membre sera, en g6n6ral, un polyn6me entier contenant m con- 
stantes arbitraires. A chaque d~termination de ces constantes correspond 
une solution particuli6re de l'$quation r6currente. En particulier, il 
existe une d6termination sp6ciale des constantes, pour laquelle le syst6m e 

8 I t * 
r6current udmet une serle g6n6ratrice convergente duns un cercle qui est 
le plus grand possible: j 'appelle ee systSme l'int~grale distinguee de l'dqua- 
tion r6currente, et par une m6thode fond6e sur la transformation que 
j'appelle de H~.I~v., je d6termine cette int6grale distingu6e. A c6t6 de 
l'6quation rdcurrente donn6e il s'en prdsente une seconde que j'appelle 
inverse de la premi6re, et dont les int6grales ont, avee celles de l'dqua- 
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