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SUR L'INTEGRATION APPROCHI E DES E UATIONS 
DIFFERENTIELLES. 

PAR 

E M I L E  COTTON. 
~ G R E N O E L E .  

L'int6gration 1 exacte d 'un syst~me d'6quations diff6rentielles n '6tant  possible 

que dans des cas exceptionnels, on est g6n6ralement amen~ en pratique ~ se 

contenter de solutions approch~es. 

Quelle que soit l'origine d e  ces solutions al~prochSes, on peut en d~duire 

des renseignements sur les solutions exaetes, en id6terminant un intervalle oi~ 

cel]es-ci sont d6finies, et une gaine entourant la courbe int~grale approch6e, 

o~ la courbe int~grale exaete reste compnise. C'est 1s le principal objet de ce 
Travail. 

u l a  m6thode suivie. •e proc6d~ d'approximations successives de M. 

PIaA~D apprend ~ construire des s~ries donnant  les solutions e~actes; on 

prend comme premiers ~ermes de ces s~ries les solutions apprceh~es. On salt 

~valuer une limite sup~rieure des restes de ces s~ries quand on n6glige les termes 

d'ordre sup6rieur ~ un entier donn6 n; pour n = i, on a l e s  renseignements 
demand6s. 

Afin de les avoir aussi pr~,eis que possible, fl e~t bon d'~tudier avec soin 

]a oonvergence des s~ries; c'est ce que nons avons fair tout  d'abord (n~ 

Nous sommes ainsi arriv6s ~ perfectionner l '6valuatiou des restes, en en dSter- 

minant des ]imites SUl~rieures qui sont solutions d 'un syst~me ~ d'~quations 

lin~aires ~ coefficients constants et positifs. Ce syst~me se eonstruit ~ l'aide du 

syst~me diff6rentiel donn6 S e t  des solutions a.pproch~es. 

Parmi les consequences de ces r~sultats, signalons la, recherche de conditions 

suffisantes pour qu'une solution approch~e ne diff~re de ]a solution exacte que 

t I1 n'est question, dans cet article, que du domaine r~el, et du probl~me de CAucHY: 
les donn~es num~iques d~finissant une solution du syst~me diff~rentiel sont relatives ~ une 
seule valeur de la variable ind6pendante. 


