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Troncature pour les espaces symétriques réductifs
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0. Introduction

Soient G un groupe de Lie réductif dans la classe de Harish-Chandra, o une involution
de G, 8 une involution de Cartan de G commutant & o, H un sous-groupe ouvert du
groupe des points fixes de o, K le sous-groupe des points fixes de 8 et D(G/H) 'algébre
des opérateurs différentiels G-invariants sur G/H. Soit ay un sous-espace abélien maximal
du sous-espace des éléments de g anti-invariants par la différentielle de o et celle de 6.
Si P est un sous-groupe parabolique of-stable de G, contenant Ay =expay, on note
P=M}ApNp sa g-décomposition de Langlands ot Mp=M}Ap est le sous-groupe de
Levi #-stable de P et ApC Ay. Soient M, M’ des sous-groupes de Levi f-stables de sous-
groupes paraboliques o6-stables de G. Soit 7 une représentation unitaire de dimension
finie de K. On dispose de la version T-sphérique des fonctions IIj,(A) relativement & M
(voir [6]) et on considere ’espace engendré par leurs combinaisons linéaires quand A varie.
On le note I} (G, M, 7). On introduit méme un espace plus gros ﬁ/'hol(G, M,7) afin d’y
inclure la multiplication des intégrales d’Einsenstein par un polynéme convenable (cf.
[6, proposition 2]). Si F eﬁhol(G , M, ), elle définit en particulier une famille de fonctions
7-sphériques sur G/H, tempérées, D(G/H)-finies, paramétrée par ia};, A—F(A). On
suppose, pour simplifier 'exposé introductif, que ay ne rencontre le centre de g qu’en 0.
Soit T'€ag, régulier par rapport aux racines de ag dans g. On définit SpCG/H par:
k{exp X)H €87 si et seulement si X appartient & I’enveloppe convexe de T sous le groupe
de Weyl de a5, pour k€K, X €ag. On note 1g, 'indicatrice de S7. On prouve, par une
démonstration calquée sur celle d’Arthur [1, théoréme 8.1], que, pour F'€ll}1(G, M', 1),
Pexpression :
OEFAN)= [ 1 @) (FN) (@), F (V) (@) da
G/H

est asymptotique & une fonction analytique en (), '), wT(F, F', A\, X'), quand ||T| tend
vers +oo et T reste dans un cone fermé privé de {0} et contenu dans une chambre de Weyl



