ESPACES DE DIRICHLET

I. LE CAS ELEMENTAIRE

PAR

A. BEURLING et J. DENY (})

The Institute for Advanced Study, Princeton, N.J.

Introduction

Cet article est une introduction & P’étude d’une classe d’espaces fonctionnels dont
nous allons donner la définition générale.

On appelle contraction du plan complexe C toute transformation T qui diminue
la distance : [T, — T C,|<|, — ;| pour tout couple de nombres complexes {, et y;
une contraction est dite normale si elle conserve l'origine de . L’ensemble des points
de C invariants par une contraction normale est évidemment convexe et fermé, et il
contient 1’origine.

La projection Ty sur un ensemble convexe fermé E de C contenant Iorigine, c’est-
d-dire la transformation qui, & tout point { de C fait correspondre 'unique point de
E dont la distance & { soit minimum, est évidemment une contraction normale; la
projection 7', sur le segment unité 0 < Re { <1 de 'axe réel jouera un role particuliére-
ment important (Re [ désigne la partie réelle de (), mais on utilisera aussi la contrac-
tion {— Re* qui est la projection sur I’axe réel positif, et la contraction { —|¢]| qui
n’est pas une projection, mais laisse invariant ’axe réel positif.

Soit X un espace de Hausdorff localement compact, sur lequel il existe une
mesure de Radon positive & partout dense (tout ouvert non vide de X est de mesure
strictement positive pour £); on désigne par C l'espace des fonctions continues & va-

leurs complexes et & support compact.
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