
ESPACES DE DIRICHLET 

I. LE CAS ]~LI~MENTAIRE 

PAR 

A. B E U R L I N G  et J. DENY(1) 

The Institute for Advanced Study, Princeton, N..I. 

Introduction 

Cet article est une introduct ion s l 'dtude d 'une  classe d'espaces fonctionnels don t  

nous allons donner  la ddfinition gdndrale. 

On appelle contraction du plan complexe C route t ransformat ion T qui diminue 

la distance : IT ~1 - T ~ ] ~< I$1 - ~ [  pour  tou t  couple de hombres complexes ~1 et , ~  ; 

une contract ion est dire normale si elle conserve l 'origine de C. L'ensemble des points 

de C invariants par une contract ion normale est dvidemment  convexe et fermd, et il 

contient  l 'origine. 

La  projection TE sur un ensemble convexe fermd E de C contenant  ]'origine, c'est- 

Z-dire la t ransformat ion qui, s tou t  point  ~ de C fair correspondre l 'unique point  de 

E dont  la distance s ~ soit minimum, est dvidemment  une contract ion normale ;  la 

projection T~ sur le segment unitd 0 ~< Re ~ ~< 1 de l 'axe rdel jouera un rSle particuli~re- 

ment  impor tan t  (Re ~ ddsigne la partie rdelle de ~), mais on utilisera aussi la contrac- 

t ion ~ --> Re + $ qui est la projection sur l 'axe rdel positif; et la contract ion ~ --> ] $ I qui 

n 'est  pas une projection, mais laisse i n v a r i a n t  l 'axe rdel positif. 

Soit X un espace de Hausdorff  localement compact,  sur lequel il existe une 

mesure de Radon  positive ~ par tou t  dense (tout ouver t  non vide de X est de mesure 

s t r ic tement  positive pour  Z); on  ddsigne par  C l 'espace des fonctions continues s va- 

leurs complexes et ~ support  compact .  
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