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65. Caracterisation des algebres de Nelson
par des egalités. 11

Par Diana BRIGNOLE et Antonio MONTEIRO
Instituto de Matematica, Universidad National der Sur, Bahia Blanca, Argentina

(Comm. by Kinjird6 KUNUGI, M.J.A., April 12, 1967)

Dans cette note, nous donnerons une caractérisation des algebres
de Nelson, au moyen des considérations préliminaires dans la premiere
note.

4.3. Theorem" Pour que le systeme (A, 1, ~,—, N\, V) soit
une algebre de Nelson il faut et il suffit que les égalités suivantes

N1 zvli=x

N2) asA(@Vy) =2

N3) «AV2)=EA2)V(AY)
N4) ~~z=2x

N5) ~(@Ay)=~z\V ~y

N6) zA~z=@A~2)AWV ~¥)
N7 x—x=1

N8) (~aVyA@—y)=~xVy
N9) aA@—y)=zA(~xVY)

N10) z—(yA2)=(a—y) A\ (@—?)

N11) a—(y—2)=@AYy)—=
sotent vérifiées et que I’on pose par définition —x=x—0 (ot 0=~1).

On voit de suite que la notion d’algébre de Boole est un cas
particulier de celle d algébre de Nelson.

Le choix des axiomes N7)-N10) a son origine dans le fait que
les ensembles A réticulés inférieurement dans lesquels a=b existe
pour tout couple ordonné (a, b) d’éléments de A, peuvent &tre carac-
térisés [9] par les égalités:

Al) e=ae=y=y

A2) (x=y)Ay=vy

A3) asA@=yY)=xAY

Ad) =y A2)=(2=2) A\ (=)

Il était alors indiqué de postuler les égalités N7-N10.

La démonstration du théoréme 4.3 puise fortement sur les ré-
sultats indiqués dans [117, dans la démonstration desquels on a fait
intervenir 1’induction transfinie. Postérieurement 3 la rédaction de
cette note, Diana Brignole a obtenu une démonstration de 4.3 que

1) Ce résultat a été présenté a I’ Unién MatemAatica Argentina le 22 Septembre
1961 (Revista de la Unién Matemética Argentina, 19, no 5(1962), p. 361).
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n’utilise pas ces résultats et qui sera publiée ailleurs.

Luiz Monteiro a démontré que I’axiome N1) est une conséquence
de N2), N3), N7), et N9) et en outre que chacun des axiomes N2),
N4), N7), N9), et N11) est indépendant des restants. A. Monteiro
a démontré l’indépendance des axiomes N3) et N6). L’indépendance
des axiomes N5), N8), N10) reste une question ouverte.
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