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25. Eine Erganzung zur Kurventheorie im konformen
Raume, 2.

Von Tsurusaburo TAKASU.
Mathematical Institute, Tohoku Imperial University, Sendai.
(Comm. by M. FUJIWARA, M.LA., Mar. 12. 1935.)

Im folgenden mochte ich den Fundamentalsatz der Kurventheorie
im konformen Raume mittels der Punktkoordinaten und des Liebmann-
schen Parameters behandeln.”

Die Integralinvariante ¢, welche erkliart ist durch

dp— Iz dr & |
@ (dy dy)s

hat zuerst Herr H. Liebmann® mittels der cartesischen Koordinaten ein-
gefithrt und den Ausdruck (1) habe ich selber gegeben.®

dt! ist gegeniiber den Umnormierungen r=h.t* sowie gegeniiber
den linearen orthogonalen Transformationen von ¥ eine absolute
Invariante.

Normieren wir ¢ so, dass

_ (Ul dx % dis ki
(dy dr)s®

wird, dann gilt die Beziehung :
@) | dt=(dx dDs. |

dy dif

dtr  dt?

Tabelle skalarer Produkte :

3 (

@)

Bezeichnet man ( )5 mit (rs), so erhdlt man die folgende
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(00)=0, (01)=0, (02)=—1, (03)=0, (04)=9, 05)=
(11=1, 12)=0, @13)=-¢, (14)=—3¢, 15)=-2¢"+4,
(4) 22)=¢, (23)=3i¢, (24)=3¢"—¢, (25)=3¢9"-3¢,
@)=y, BY=3¢, (@5)=3"-
(44)=9, (45)=3¢".

Hiernach ist:

6G) IV IVP=(—P)o+ ¢ —204+F —207) — 3¢ — ¢V
Nun wird (1) zu:

©® | 1=[F¥Y Y IP=F-¢. |
Folglich geht (5) in

(7)) | P=p+9¢ —F+20—307 |
iiber, wenn man setzt :

(8) l |V 4 “Il V/// ‘-‘(IV) l = ¢(t) |

Die Funktion ¢ lisst sich nach (7) mittels der ¢ und @ allein
darstellen.

Wire (8)=0, so wire %(tf) eine sphérische Kurve.

Bildet man das Produkt
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mit Beachtung von (4), so ersicht man, dass I der folgenden linearen
Differentialgleichung geniigt :

(
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B "

‘g’(V) E(IV) i”/ i,/ i, i - 0 ,
3 ¢ 0 -1 0 0
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worin ¢ sich nach (6) mittels der ¢ allein darstellen lasst und
(10)  (der Koef. von V)= —¢?,
(11) (der Koef. von I)=— Q¢
ist.
Also sind die zwei Gleichungen
(12) | @=¢t), [X¥¥ T EV|=0() |

als natirliche Gleichungen der Kurve t=%(t) brauchbar.
Die Formel (2) wird zu:

. dt

wonach die Gleichung (1) wegen der Formeln® (298) in die folgende

iibergeht :
A (1L YA (LY
(ds <1+ BT ){ds(R>}‘
Wegen der Formeln (298) lassen sich die Funktionen (12) mittels

. _( Py Py _ 13 .
der R, T und ¢ also auch mittels der P {( i dF )5 1} , T allein
darstellen, so dass wir wie folgt schliessen koénnen :

Die beiden Gleichungen P=P(f) und r=7(f) sind als natiirliche

Gleichungen brauchbar.

(14)

1) T. Takasu: Differentialkugelgeometrie, I, a. a. O.



