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ZUM BEGRIFF DER BORELMESSBARKEIT

ROBERT ZOBEL

In dieser Arbeit werden die Voraussetzungen untersucht, die an

einen topologischen Raum (X,©) mit dem System offener Mengen © zu

stellen sind, damit einige der in der Literatur gelaufigen Begriffe der

Borelmeβbarkeit reellwertiger Funktionen aquivalent sind.

83(©) sei die von © erzeugte σ-Algebra. ® sei das System der

kompakten Mengen von (X, ©). 9ΐ($) sei der von $ erzeugte σ-Ring.

(X, ©) ist genau dann σ-kompakt, d. h.: abzahlbare Vereinigung kompakter

Mengen, wenn 9ΐ(®) ID $(©) gilt. Im allgemeinen enthalt 9ί(®) nur die

σ-beschrankten Teilmengen von S3(©), das sind die Mengen mit σ-

kompakter Obermenge. Sei K e ® und ©# die Spurtopologie von © auf

K, 3ΐ*(®) die Spur des σ-Ringes 5ft(ίϊ) und 33*(@) die Spur der σ-Algebra

»(©) auf K. Dann gilt »(©*) = 33*(©) C dtκ(St).

Gilt speziell in (X,©), daβ jede kompakte Menge abgeschlossen ist—

eine Forderung, die schwacher als das Hausdorff'sche Trennungsaxiom

T2 und starker als Tx ist—so erhalt man 8t(S) c S3(©). 9ΐ(®) besteht dann

genau aus den σ-beschrankten Teilmengen von X. Fur K e $ gilt

93(©*) = »*(©) = dtx(β). (X, ©) ist (7-kompakt genau dann, wenn 8t(β)

- »(©) gilt.

Sei (X,©) ein beliebiger, topologischer Raum und 3ΐ ein σ-Ring ύber

X mit β c 91 Dann heiβt ein Maβ μ auf (X, 3ΐ) ein Borelmaβ, wenn

μ(K) < co fϋr i f e ® gilt. Es heiβt von innen regular, wenn fiir AeϊR

gilt μ(A) = sup{μ(K): Ke® Λ Ka A}.

Sei // speziell ein von innen regulares Borelmaβ auf (X, 3ΐ(®)) und

Sl^®) die Vervollstandigung von St(β) bezϋglich μ. Dann ist

= D f J 4 : A c I Λ Λ A Π Ke

(7-Algebra ύber X und μ besitzt genau eine Fortsetzung μ zu einem

von innen regularen Borelmaβ ύber (X, S8μ($i)), die wesentliche Fortsetzung
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