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49. Suites limite.priodiques et thorie des hombres. VIII
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C.N.R.S. et Universit Waseda

(Communicated by Shokichi IYANAG, M. . A., April 12, 1983)

Soit f:N*-(O, 1} une suite indexe par les entiers strictements
positifs ne prenant que les valeurs 0 et 1. f est donc la fonction
caractristique d’une partie A de N*. On suppose que f est limite-
priodique B (voir [3]). On dfinit une function 5(n) par:

(0mi sineA’
3(n)= n {m-nlmn, me A} si neA;

dans ce cas, 3 est l’cart entre deux lments conscutifs de A. On a
le rsultat suivant"

Theoreme. Si la densitd de A est non-nulle, alors 5(n) est limite-
priodique B.

Preuve. 1) On a 5(n)=x+o(x), x+oo.
En effet, soient N(x)=Max {n]n_<x, n e A}et L(x)=5(N(x))+N(x).

Pour y vrifiant N(x)<_y<_L(x)-l, on a
S(y) ,nx f(n) --S(N(x)) -S(L(x) 1).

D’ofi, comme la moyenne de f existe et gale la densit de A,
S(N(x)) S(L(x)- 1) S(y) ( 1 1 )o(1)=
N(x) L(x)-- I N(x) L(x)- I

S(y) 6(N(x)) 1
N(x).(L(x)-l)

ce qui donne
(N(x)) d(A) o(1), x > + oo,
N(x)

i.e. a(N(x)) =o(1), x > + c.
N(x)

Or, a(n)=L(x)--Min {nln e A}. Donc, comme
S(N(x)) S(y) + o(1) S(L(x)- 1) + o(1),
N(x) y L(x)- 1

x >+c, si N(x)<_y<_L(x)-l,
on a, en choisissant y=x,

N(x) 1 + o(1), x > + c.
x

Et comme 6(N(x))--o(N(x)), on obtient
L(x) 1 + o(1),
x


