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78. Transformé de Fourier et produit de convolution
de bons opérateurs
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1. Les bons opérateurs analytiques linéaires. Pour tout pe R, on
notera
$i={a=n§wanxn’ a,eC’ I ||a|lp=2 ||%||P'"[< + Oo}
Introduisons les sous-ensembles N, , de N? X N? définis par récurrence sur
P par
N,,={(k, ) € NXN|k>7}; No,y={(k, ) € NXN|k<j};
Nipo={k, 1) € N**'XN**'[((Kyy <+, kp)y (Giy -5 7)) € Nuyp €t ki 27501}
pour tout ! vérifiant 1<<I<27;
Nl,p+1={(k’ j) € NPHXNPHI((ICI, tt Yy kﬂ)’ (jl’ R .71))) € NL—ZP,p et kp+1<jp+l}
pour tout I vérifiant 27 +1<1<<27,
Définition 1. Un bon opérateur analytique linéaire est une applica-
tion linéaire
Q: Bp—>Py,  définie par
1°) la donnée d’une famille (@, )ien»,;en» de m X n-matrices a éléments
complexes pour laquelle il existe des nombres réels positifs ¢, et des p-uples
de nombres réels positifs a,, b, (1 <I<2?) vérifiant
Q1< cafd{  pour tout (k, 7)€ N, .
2°) Q(; fﬂ’)=g§ Q.  Si2".

Remarque. Un bon opérateur linéaire est continu de B7 dans B.
T

Exemples. La dérivation d/dx; l’intégration‘f ; la mesure de Dirac;
0

la translation ¢, : fi—>{x——> f(z+a)}; la multiplication par un élément
geB,: fr—>g-f (pour ne pas confondre cet opérateur avec la fonction g
ou la distribution g on le notera g,,, et on I'appellera bon opérateur fon-
ction g); Vopérateur partie non polaire de h=> -, h,2™", P,, (k) est défini
par : fi—>{partie non polaire de - f}.

Définition 2. La dérivée d’un bon opérateur @ est par définition le

bon opérateur
de d
=l el
2. Transformé de Fourier d’un bon opérateur.
Définition 3. Le transformé de Fourier (resp. transformé de Fourier
inverse) d’un bon opérateur Q =(Q;, )rcn», jen» €St le bon opérateur F(Q)
(resp. F(Q)) défini par



