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1. Introduction

Dans trois articles fondamentaux, Quillen [19], [20] et Sullivan [21] intro-
duisent (entre autres choses) une théorie d’homotopie dans la catégorie des
ADGC (algebres différentielles graduées commutatives) sur Q. Dans cette
optique, une ADGC devient, non seulement un outil pour le calcul d’une
algébre de cohomologie, mais aussi un représentant d’un #ype d’homotopie a
partir duquel on peut calculer bien d’autres invariants homotopiques, par
exemple, une algebre de Lie d’homotopie.

Dans cet article, nous établissons une théorie analogue pour la catégorie des
ADGQC filtrées. Le principe est le méme que celui de Quillen: on définit trois
classes de morphismes qui joueront les rdles de cofibrations, de fibrations et
d’équivalences faibles dans une catégorie & modéles, et 'on essaie ensuite de
vérifier les axiomes. Dans ce cas, comme nous le verrons par la suite, la
plupart des axiomes se vérifient, ce qui permet la construction d’une théorie
d’homotopie. En analogie avec les ADGC ordinaires, on peut donc considérer
une ADGOC filtrée non plus comme une machine pour le calcul d’une suite
spectrale, mais comme le représentant d’un type d’homotopie, qui posséde de
nombreux autres invariants intéressants, par exemple, une suite spectrale
d’algébres de Lie (§9).

Si I'idée est, comme dans le cas des ADGC ordinaires, d’établir un analogue
d’une catégorie 4 modéles, la technique provient d’un tout autre domaine:
celui de la perturbation. Elle intervient de la maniére suivante: on fixe un
entier r > 0 et, 3 I'aide du foncteur “r-iéme terme de la suite spectrale”, on
envoie la catégorie des ADGC filtrées dans celle des ADGC bigraduées, ou
s’applique directement la théorie classique. Le probléme principal devient
alors, de remonter aux ADGC filtrées, et c’est ce probléme qu’on résout par un
processus de perturbation.
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