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I. Einle i tung 

Sei E ein Banachraum,  L(E) der R a u m  der stetigen Endomorphismen E--+E und GL(E) 

die Gruppe der stetigen Automorphismen E--->E. Es gilt: 

a) GL(E) ist in der Normtopologie yon  L(E) often in L(E). Is t  n/~mlieh aEGL(E), so 

gehSrt die ganze offene Kugel I [~-aU < II~-,n -1 mit  Zentrum a zu GL(E), denn man  ha t  

fiir jedes ~ aus dieser Kugel 

(t identiseher Automorphismus),  und wenn man  hier ~ = t - ~ c ~  -1 setzt, so ist die Reiho 
oO 

~0 v konvergent  und gleieh (t-~0) -1 = ( ~ - 1 ) - 1 .  ~ - 1  besitzt also ein Inverses und somit 
o 

aueh ~. 

b) Betrachte t  man  Differenzierbarkeit von Abbildungen zwisehen Banachr/~umen im 

Sinne yon Frdehet, wonach also eine Abbi ldung/ :E- - ->F differenzierbar ist, wenn gilt 

](z + h) - / (x)  =/'(x) h + l hit(x, h) 

x, h E E, ]'(x) ein (in h) stetiger linearer Operator  E--->F und r(x, h)--->O fiir h--> 0, so sind die 

Abbildungen 2,:~v--> cr und Q= :~v-->q~ trivialerweise differenzierbare Abbildungen yon  

GL(E) auf GL(E). Weiterhin ist aber aueh die Abbildung ~v-+~v -1 von GL(E) auf GL(E) 

differenzierbar. Zum Beweis diiffen wit den Argumentzuwaehs ~ so einschr/~nken, dass 
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